XXIX Olimpiada de Matemdtica da Unicamp

Instituto de Matemdatica, Estatistica e Computacdao Cientifica
Universidade Estadual de Campinas

Sitmulado da Prova da Sequnda Fase — Nivel Beta

Questao 1 20 pontos
Um ponto interno de um angulo reto dista 4m e 10m dos lados do angulo, como ilustra a figura
abaizo. Determine a distancia desse ponto a bissetriz desse angulo.

Questao 2 20 pontos
Determine quantos saéo os numeros inteiros, compreendidos entre 210 e 630, que ndo sdo divisiveis
nem por 5 e mem por 7. Determine também a soma desses niumeros inteiros.

Questao 3 20 pontos
Determine todos os conjuntos X cujos elementos sao trés numeros pares consecutivos e todos
os conjuntos Y cujos elementos sao quatro numeros impares consecutivos, de modo que a soma
dos elementos de X seja igual a soma dos elementos de Y. Por exemplo, X = {6,8,10} e
Y ={3,5,7,9}.

Questao 4 20 pontos
Um dos mais experientes jogadores de um time de Futebol, com 11 jogadores, se machucou e
teve que ser substituido por um jogador reserva de 18 anos. Com isso a média de idade do time
diminuiu em exatamente um ano. Determine a idade do jogador veterano.

Questao 5 20 pontos
Determine de quantas maneiras podemos escolher trés numeros distintos entre 1, 2, 3, ---, 33, de
modo que a soma desses trés numeros seja impar.

Questao 6 20 pontos
Considere a func¢ao f:[—2,2] — IR definida da sequinte forma:
3
fz) = 2 + cos(mz)

(a) Determine o(s) valor(es) de x onde a func¢ao f assume seu maior valor.
(b) Determine o(s) valor(es) de x onde a fungio f assume seu menor valor.

(¢) Faga um esbogo do grifico da fungao f, utilizando o sistema de coordenadas da figura abaizo,
com o auzilio de uma tabela de valores da funcgao f.
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