Instituto de Matemdtica, Estatistica e Computacao Clientifica

@ T / XXX Olimpiada de Matemdtica da Unicamp
Universidade Estadual de Campinas IMECC

‘}}}“",{{{LLL'

7330

Prova da Primeira Fase — Nivel Alfa
04 a 09 de Agosto de 2014

Identificacao:

Questoes | Pontos

Questao 1

Questao 2

Questao 3

Questao 4

Questao 5
Total




XXX Olimpiada de Matemdtica da Unicamp

Instituto de Matemdtica, Estatistica e Computacao Clientifica
Universidade Estadual de Campinas

Questao 1 20 pontos
A soma de dois niumeros naturais ¢ 145. Dividindo—se o maior pelo menor o quociente €
5 e o resto 7. Quais sao 0s nimeros?

Questao 2 20 pontos
Cada peca de um jogo de domind apresenta um par de numeros entre 0,1, --- .6, nao
necessariamente distintos.

(a) Quantas pegas tem um jogo de domind?

(b) Quantas pecas teria um jogo de domind no qual cada peca apresenta um par de nimeros

entre 0,1, ---, 97
(c) Quantas pecas teria um jogo de domind no qual cada pega apresenta um par de nimeros
entre 0,1, ---, n?
Questao 3 20 pontos

Uma companhia de telefonia celular oferece dois planos:
Plano A Custa R$ 60,00 mensal e mais R$ 0,55 pelo minuto de conversagao.

Plano B Nao tem assinatura mensal e custa R$ 1,15 o minuto de conversacao.

(a) Fag¢a uma representacdo grdfica dos custos do Plano A e do Plano B.
(b) Qual € o plano mais adequado para duas hora de conversa¢dao mensal?
(c) A partir de quantos minutos de conversa¢do mensal deve—se optar pelo Plano A?

(d) Para quantos minutos de conversagdo mensal o Plano B custa o dobro do Plano A?

Questao 4 20 pontos
Determine a drea do triangulo equildtero ABC' inscrito numa circunferéncia cujo raio mede
trés metros, como ilustra a figura abaixo.
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Questao 5 20 pontos
A figura abaizo mostra o esquema de uma tesoura do telhado de uma garagem construida
com vigas de madeira, no formato de um triangulo retangulo ABC, cujo cateto AB mede
seis metros e o cateto AC' mede dois metros. O ponto D € o ponto médio do segmento AB
e o ponto E € o ponto médio do segmento DB. Além disso, os triangulos BDF e BEG
também sao triangulos retangulos.
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(a) Determine as medidas das vigas AF, DF, DG e EG.

(b) Em geral sao utilizadas vigas com 20cm  de largura por 6cm  de espessura. Desse
modo, determine aproximadamente quantos metros cubicos de madeira serao necessdarios
na construcao da tesoura dada acima.

Caso necessdrio, utilize a sequinte aproximacao V10 ~ 3,2.



